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|PRIMER PERIODO

e Triangulos.

Clasificacion de triangulos. Propiedades de los tridngulos.
- Si dos lados de un tridngulo son
Segtin la medida de sus lados congruentes, entonces, los angulos
Equilitero Isosceles Escaleno

opuestos a estos lados son congruentes.
- Si dos dngulos de un tridngulo son
| congruentes, entonces, los lados opuestos
Todon sus s tienen la | Dos de sus lados enen la | Ningin domide @ €5tOS dngulos son congruentes.

mimamedids ] mhmamelids weere |13 suma de la medida de los angulos
Shgin T edida 0 see doguion internos de un tridngulo es 180°
Acutingilo Rectingulo Obwsingalo | - Si dos tridngulos tienen la misma base by
la misma altura h, entonces, tienen areas
o iguales.
TS - 7’ 1 — ,\ = - Si u.nltriéngulo es equilatero, entonces, es
o Agaidod iene un dngulo recto | Thene un dngulo obe equiangulo.

- Cada éangulo externo de un tridngulo es
igual a la suma de los angulos internos no
adyacentes.

Ejercicio:

- Consulte las definiciones de las palabras: congruente, adyacente
- Realice un ejemplo, con medidas, donde se evidencie cada una de las propiedades de los triangulos expuestas en el anterior cuadro.
e Teorema de Pitagoras.

En todo triangulo rectangulo el lado opuesto al dngulo recto se denomina hipotenusa, y sus lados adyacentes se conocen como catetos.




El teorema de Pitagoras nos dice que:

Para efectos de notacion, vamos a definir las longitudes de los catetos con las letras a, b y la longitud de la
hipotenusa con la letra ¢, de modo que, la expresidon que nos define el teorema de Pitdgoras es:

c? =a? + b?

Geométricamente, se evidencia que se pueden relacionar el drea de los cuadrados formados por los catetos con
el area del cuadrado formado por le hipotenusa.




Actividad 1
1. Observa los siguientes tridngulos y establece si la igualdad correspondiente es verdadera o falsa, si es falsa: escribela como corresponda.

d
r ¢ Fi
I_ N— ™,
¥ — .
A=g4R F=1r¥d
;. s
, O
b
=
)
Btp=g
-

2. Completa las medidas en los casos en los que es posible calcularlas. Luego, responde:




SiAB=3yBC=4,entonces, CA=_

SiCB=6yAB=28, entonces, AC=____

SiAC=10y BC=4, entonces, AB=____

SiBC=8yAC=+/3, entonces, BA=____

SiAB=+/8 8yAC= /3, entonces, BC =

éen cudles casos no es posible caIcuIar la medida indicada?, i por qué?

Resuelva los siguientes problemas; Realiza un diagrama de las dos situaciones.

a. Latorre Pisa tiene una altura aproximada de 56m. Actualmente, la torre se separa de la vertical unos 3,9m. Halla la longitud de la vertical, desde la cima de la
torre hasta el piso.

P ooy

b. Una escalera de 5m de largo esta contra una pared con la base separada 2,5m de la pared. ¢A qué altura del piso se
encuentra la parte mas alta de la escalera?

Funciones trigonométricas.
Existen dos maneras de estudiar las funciones trigonométricas: como las relaciones entre los angulos y lados de un

triangulo rectangulo o a partir del estudio de una circunferencia unitaria
eCircunferencia Unitaria.
Es aquella cuyo centro se encuentra ubicado en el origen y radio es igual a 1.

En la figura se puede ver que el punto P se encuentra en la circunferencia tiene como coordenadas (x, y), donde tanto x como
y corresponden a las medidas del tridngulo rectangulo OPR con radio r=1. Si se aplica el teorema de Pitdgoras se tiene que
x*+ yZ = 1 por lo tanto, la ecuacion de la circunferencia unitaria es:

x> +y*=1




Actividad 2
. ¢éCual es el centro y el radio de la circunferencia unitaria?
Algebraicamente, ¢ Qué relacion satisface cualquier punto de la circunferencia unitaria?
Consulte cudl es la ecuacidn de la circunferencia, y represéntela con un ejemplo.
. Determina si cada uno de los siguientes puntos se encuentran ubicados en una circunferencia unitaria.
o (4=
' 9’ 9

1 1
o (43
2’ 2
c (3 \/'7)
4’ 4
7 5)
d. (8' 8
Definicién de funciones trigonométricas.
Como se menciond anteriormente, las funciones trigonométricas las vamos a construir a partir de la circunferencia unitaria. Para esto es necesario construir un

angulo en posicion candnica (vértice en el origen), cuyo lado final interseque con la circunferencia en un punto P. A partir de las coordenadas de P(x, y), es posible
definir las funciones trigonométricas seno (sen), coseno (cos), tangente (tan/tg), cosecante (csc), secante (sec) y cotangente (cot/ctg), asi:

N

senf =y cosd =x tan9=%;x¢0

o=1.y%0 B=l.x%0 ctgh=1iy=0
csch = —; secld =—;x ccgo = —;y
}’y X y

Signos de las funciones trigonométricas, segun el cuadrante donde se encuentre el angulo.




Cuadrante Signosde (x,3)  Pundones positivas Funciones negativas

sen 6, cos 8, tan 6
| x>0, y>0 s Sy : Ninguna
.‘ J sec 8, csc B y cot O g
‘ I | x< 0,y>0, | sen B y csc 6 cos B, tan 8, cot 8 y sec B
[ x<0,y<0 tan 6 y cot 6 sen 6, cos 0, sec 6 y csc B
A% | x> 0,y<<0 cos 8 y sec 6 sen B, tan 6, cot B y csc B
Actividad 3
1. Encuentra el valor de las funciones trigonométricas para para el angulo 8 determinado por el punto P
a. P=(0,-1)
5 214
b. P(5.55°)
-2 V2
¢« P(553)
d p(3,20
2. Indica en cada punto P, sobre la circunferencia unitaria, cuyo angulo 8 determinado cumpla la condicién que se pide.
a. senf = %
b. cosf= -1
c. tan@ = _?
d. sec6=3

3. Cuando el punto de coordenadas (x, y) se hace girar grad respecto al origen, su ubicacién final es el punto de coordenadas (-y, x).
. . 3 -4 . . . ) o
a. Sisegira90°el punto P = (E,?)con respecto al origen, ¢ Dénde se ubica al final del movimiento?

. , . 3 -4\ . , . . L. T
b. Si @ esun angulo determinado por(g,?), ¢Cuales son los valores de las funciones trigonométricasde a = 0 + E?




